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Description su sujet : Les points conjugués jouent un rôle important en géomé-
trie riemannienne et lorentzienne, en particulier pour l’étude du rayon d’injectivité.
Dans le cadre riemannien, l’absence de points conjugués impose des contraintes assez
fortes sur la topologie de la variété, et parfois même sur sa géométrie. Ainsi, un théo-
rème de E. Hopf (1948) affirme que toute métrique riemannienne sur le tore T 2 sans
points conjugués est nécessairement plate, c’est-à-dire à courbure nulle, [Hop48].

La situation s’avère moins rigide dans le cadre lorentzien : l’existence d’un tore
lorentzien non plat et sans point conjugués a été mise en évidence dans [BM13]. Ce
résultat récent soulève de nombreux problèmes naturels et illustre la richesse de la
géométrie lorentzienne. On examinera notamment les questions suivantes : propriétés
extrémales éventuelles de l’exemple de [BM13], existence d’autres exemples, structure
topologique de l’ensemble des métriques sans points conjugués sur le tore T 2.
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