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Exercice 1. Calculez I'inverse, s’il existe, de la matrice suivante :
1 0 -1
A=(21 0
01 1

1 1 1
Exercice 2. Soit (a,b,c) € K3etsoitA=|a b c|.
a? b c?

1. Quelestlerangde Asia=b=c?
2. Quel est le rang de A sia, b, c sont deux a deux distincts ?
3. Quelestlerangde Asia =betb #c?
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Exercice 3. Soit N = (0 0 2) et M =3I + N.
00O

1. Calculez N2, N3, puis N¥ pour tout p > 4.
2. En déduire MP pour tout p > 2 (on pourra utiliser la formule du bindme de New-
ton).

3. On considere trois suites réelles (x,)u>0, (Yn)n>0, (2n)n>0, telles que xg = 1, yo = 2,
zog = 3, et vérifiant pour tout n > 0 les relations de récurrence :

Xp41 = 3Xp + Yn
Y1 = 3Yn + 224
Zpy1 = 3zZn

Xn
SOlt Xn — yVl .
Zn

a) Calculez X, puis X».
b) Montrez que, pour tout n > 0, X,, 11 = MX,, puis que, pour toutn > 1,

X, = M"X,.

¢) Déduire de la question 2. les expressions de x;,, iy, et z, en fonction de n.



a b

Exercice 4. Soit A = (c d) € M>(K) telle que AB = BA pour tout B € M»(K). Le

but de cet exercice est de montrer qu’alors il existe A € K tel que A = Al,. On note

1. Calculez AEq; et E11 A puis en déduire que b = ¢ = 0.
2. Calculez AEq; et EpA puis en déduire que a = d.



