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1. Introduction

Le but de ce groupe de travail est de lire l’article (et comprendre au-
tant que possible) de P. Scholze et J. Weinstein sur les groupes p-divisibles
et leurs espaces de modules [6]. Voici la liste des résultats qui nous intéressent

(A) Soit R un anneau (de caractéristique p) f -semi-parfait 1. Alors le fonc-
teur de Dieudonné (covariant)

M : (grps p-div./R)→ (cristaux de Dieudonné/R)

est pleinement fidèle à isogenie près.

(B) Soit C une extension algébriquement close et complete de Qp (e.g.
Cp). On a une équivalence de catégories

(grps p-div./OC)→ {(T,W )| T ∼= Znp , W ⊂ T ⊗ C(−1) sous-vect.}
qui associe à G groupe p-divisible le couple (Tp(G),Lie(G)⊗ C).

(C) Soit H un groupe p-divisible sur k, corps parfait de caractéristique
p. On peut lui associer un schéma formel M = M(H) sur W (k) qui
classifie les déformations de H [5]. On note par Mad

η l’espace adique
associé. Pour le travail de Grothendieck-Messing il existe une application
des périodes

π :Mad
η → F ,

où F est la Grassamanienne qui a pour K-points rationnels le quotient
de M(H)⊗K de dimension égale à dim(H).

Alors un point x de F(C,OC) est dans l’image de π il lui corres-
pond un fibré vectoriel libre de rang h (hauteur de H) sur la courbe de
Fargues-Fontaine.

(D) On peut introduire des structures de niveau pour construire des re-
vêtementsMn deMad

η . Si G est un point deMad
η (K,W (k)), donc une

déformation de H, alors une structure de niveau n est un isomorphisme

αn : (Z/pn)h → G[pn]
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1. i.e. le Frobenius φ : R → R est surjectif et l’anneau topologique lim←−φ

R a un ideal

de définition de type fini.
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il est donc facile de définir un espaceM∞ avec structure de niveau infini
dont αn est remplacé par un isomorphisme

α∞ : Zhp → TpG .

Alors l’espaceM∞ est un espace adique et il peut être défini sans utiliser
les déformations de H.

2. Exposes

2.1. Groupes p-divisibles sur un avd (A. Hertgen). (1 séance) Révi-
sion des résultats de l’article de Tate [8]. Définitions et exemples fondamen-
taux de groupes p-divisibles et les résultats du §4 : notamment la décompo-
sition de Hodge-Tate pour la cohomologie d’une variété abélienne. D’autres
références sont [7] et les notes de J. Riou.

2.2. Théorie de Dieudonné sur un corps parfait (Y. Gu). (1 séance)
Soit k un corps parfait de caractéristique p. Il existe une anti-equivalence
entre la catégorie de k-schémas en groupe finis de p-torsion e la catégorie
de modules de Dieudonné. Cela induise une anti-equivalence entre groupes
p-divisibles et la la catégorie de modules de Dieudonné qui sont libres sur
W (k). Il s’agit essentiellement du résumer [1, Chapitre IV]. Voir aussi [3]
pour une construction uniforme du foncteur de Dieudonné.

2.3. Espaces perfectoides (D. Casazza). (2 séances) [6, § 2]. On va re-
voir (rapidement) la définition d’espace adique (de Huber + quelques géné-
ralisations), la notion de fibre générique à la Raynaud dans ce contexte et
les rappels nécessaires sur les espaces perfectoides. On donnera les exemples
principaux plutôt que les preuve des résultats basiques de la théorie (vue
l’année dernière).

2.4. Extension vectorielle universelle (Q. Liu). (1 séance) On donne
la définition d’extension vectorielle universelle et on donne les résultats de
base comme dans [4, Chapter1, § 1]. On pourra utiliser l’article original de
Messing ou les notes d’Olivier.

2.5. Survol de l’article de Scholze et Weinstein (J. Gillibert). (1
séance)

2.6. Revêtement universel et extension vectorielle universelle (N.
Mazzari). (2 séances) [6, § 3] On donne les définitions de revêtement uni-
versel d’un groupe p-divisible et le lien avec l’extension vectorielle universelle
(même en passant à la fibre générique).

2.7. Théorie de Dieudonné sur un anneau semi-parfait (O. Brinon).
(3 séances) [6, § 4]. Il s’agit de donner la preuve du théorème (A) qui est le
coeur de l’article. C’est la partie que nous intéresse le plus.

2.8. Classification de groupes p-divisibles(D. Tossici). (1 séance)[6,
§ 5] On introduit la courbe de Fargues-Fontaine et on montre le résultat (B).

2.9. Espaces de Rapoport-Zink (J. Tong). (1 séance)[6, § 6] Résultats
(C) et (D).
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