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Exercice 1 Calculer les limites suivantes :
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Exercice 2 Calculer les limites sutvantes :
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Exercice 3 Calculer les limites suivantes :
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Exercice 4 Soit a > 0 un réel. On considere la fonction f : R} — R définie

par f(z) = 2(z+ 2) et la suite (u,) définie par ug € R* et

x
Up+1 = f(un)
1. Montrer que pour tout x > 0, on a bien f(x) > 0. En déduire que (u,)
est bien définie.
2. Etudier les variations de f et tracer son graphe.
3. Quelle est 'unique limite éventuelle pour la suite (uy) ¢
4. On suppose ug > 0 et on veut montrer que (u,) converge.
(a) Que se passe-t-il si ug = \/a ?
(b) On suppose désormais que ug # /a. Montrer que pour tout n > 1,
Up > +/a.
(c) Montrer que la suite (u,)n>1 est décroissante.

(d) Conclure.
5. On cherche maintenant a préciser la vitesse de convergence.
(a) Montrer que pour tout n >0, on a up+1 — /a = ﬁ(un —/a)?
(b) Montrer qu’il existe ng € N tel que pour tout n > ng
Un, — Va < 2va
(¢c) Montrer que pour tout n > ng
Upy — V/a 2" "
0< _ <92 ("07) .
(un = Va) < 2va( =5 7

(d) On suppose a =1 et ug = 2. Déterminer ny € N tel que

Yn > nq, Ju, — 1] < 107123



