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Analyse 3, feuille 2
INTEGRALES GENERALISEES.

Exercice 1 1. Etudier la convergence des intégrales suivantes :
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2. Montrer que pour a > 0, § € R, l'intégrale
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Indication : appliquer la regle de L'Hospital.

converge et que

Exercice 2 1. Appliquer le critere de Cauchy pour montrer que 'intégrale
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2. Etudier la nature des intégrales suivantes :

/ cos dt. sin dt, / sm' dt,
0 \/2? 0 t 0 t + sint

 gin(t 1 00 00
/ Sln<7+t)alt, / cos(t?)dt, / Visin(t?)dt.
0 Vit 1 1

Exercice 3 Justifier la convergence et calculer les intégrales
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Exercice 4 1. Montrer que Vo > —1 In(1 +z) < z.
2. Soit n € N*. Montrer que Vz € [0,n] (1 - £)" <e
3. En déduire que
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4. Montrer que ——du existe et vaut I,_s.
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Exercice 5 1. Soit f une fonction continue, positive et croissante sur [a, +oo[. Montrer que [ f(z)dx
diverge.

2. Soit f une fonction positive et décroissante définie sur [a,+oc[ et telle que [ f(z)dz converge.
Montrer que lim,_, 4 z(f(x) = 0.

Exercice 6 Soit f une fonction de classe C? définie sur [0, +oo], telle quue
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convergent. Montrer que les intégrales
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convergent.

Exercice 7 Soient a > 0 et f une fonction continue sur [a,+oo] telle que f:o f(t)dt existe. Montrer

I'existence de % r(y -
/ %dt etde/ e f(t)dt,

ou o € Ry.



